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Chapitre 6 Trigonomeétrie

1 Mesure des angles orientés

Définition 1 Un angle (non orienté) est une classe d'équivalence de secteurs relativement 2

I'isométrie. L'ensemble des angles non orientés est noté A.

Définition 2 On appelle secteur orienté un couple ([ABC], [B,A)) oli [ABC] est un secteur et [B,A)

une des frontieres du secteur appelée "premiere frontiére”.
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THEOREME 1 Sil'on pose ([ABC], [B,A)) R (|A'B'C], [B,A")) si et seulement si les deux

secteurs ont méme orientation et [ABC] et [A'B'C'] sontisométriques, alors on a une relation

d'équivalence dans I'ensemble des secteurs non nuls, non tour.

Définition 3 On appelle angle orienté I'un des ensembles suivants

a) une classe d'équivalence de secteurs orientés relativement 2 la relation X du
théoreme précédent
b) I'ensemble des secteurs orientés nuls et tour noté J o et appelé angle nul.

—

A (BA, BA) = 4o [l'angle nul (orienté).
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Notation

— —
A(BA, BC) = Ja , [BA) étant la premiere frontiere du secteur orienté ( [ABC], [B,A)) .

" pour I'ensemble des angles orientés.
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On admettra I'axiome suivant pour la mesure des angles orientés.
AXIOME

La mesure en radians des angles orientés est une application

ml. .

n
b —_—

1(0A, 0B)  (x)= m_(A(0A, OB)) 7
« .

satisfaisant aux conditions suivantes:

1 m (3 w) =0
1 — — - Sy

2 mM(zi (OA, OB)) = X si X = pﬁdhi AOB) et 21 (0A, OB) est
t d'orientation directe

3 m_,(1(0A, OB)) = m_(4(0A, OC)) + m_(4(0C, OB)) (Chasles)

N L L
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Remarque

On peut illustrer les notions précédentes de la maniére suivante. B t
-

s —
Dans un repere orthonormé direct (O, Ol, OJ), on considere I'axe (I, Of) tangent au cercle C(O 1
Si I'on "enroule” sur le cercle le demi-axe positif dans le sens direct et le demi-axe négatif dans le
sens rétrograde, on constate que tous les points de I'axe dont les abscisses différent de 2x (mesure du
périmetre du cercle) se superposent sur le méme point M du cercle. On obtient ainsi une surjection de

I'ensemble des points de I'axe sur I'ensemble des points de cercle ou une bijection de I'ensemble des

classes de réels modulo 2x vers I'ensemble des points du cercle Con’

On peut poser x = m.,q(2 (01, OM)).
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On admettra I'axiome suivant pour la mesure des angles orientés.
AXIOME

La mesure en radians des angles orientés est une application

W > R/2x

radian
—= —

1(0A, OB) » x = m_,(2(0OA, OB))

satisfaisant aux conditions suivantes:

1 m 2 w) =0

2 mrad(tl((;ﬁ, 6;3)) = x si x = .4 AOB) et 41(6:\, 6?3] est
d'orientation directe

3 m"d(d.((;:l, 6;3}) = m“d(d((;:&, (?C)) + m"d(d(CTC, (_)-;3)) (Chasles)

13



Piéces jointes

% cercle trigo-1.fig
‘% Histoire du degre.pdf

radian.fig



	Page 1
	Page 2
	Page 3
	Page 4
	Page 5
	Page 6
	Page 7
	Page 8
	Page 9
	Page 10
	Page 11
	Page 12
	Page 13
	Page de pièces jointes 1

