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Définition 10 On appelle isométrie dans le plan P toute application du plan vers lui-méme qui

conserve la distance.

Définition11 Deux ensembles de points (figures) F et ' sont dits isométriques lorsqu'il existe une
isométrie f transformant ¥ en F', c'est-a-dire telle que f(¥) = F".
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Définition 19 Si }{( A,r) St une homothétie et f une isométrie, alors on appelle similitudes les

composés fojﬁ{(A,r) et ﬂ(A’r)ofo.

Deux figures sont dites semblables si |'une est I'image de I'autre par une similitude.
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THEOREME 23 @Deux triangles qui ont deux secteurs respectivement isométriques sont

semblables.

@ Deux triangles qui ont un secteur isométrique dont les frontiéres portent des cdtés de longueurs

respectivement proportionnelles sont semblables.

@ Deux triangles qui ont leurs trois c6tés de longueurs respectivement proportionnelles sont

semblables.
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voir mon cours sur les angles téléchargeable sur notre page web

3 L'angle et sa mesure

Les mesures servent a comparer des figures par I'intermédiaire des nombres. La longueur des segments
est donnée par I'axiome de la distance qui, & chaque couple de points, associe un nombre de R, . La
mesure des angles est utilisée pour construire des triangles, des figures avec des nombres fournis par le

rapporteur.
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Définition 3  On appelle secteur I'un des cinq ensembles suivants.

Si A¢(BC) et [P, - (AB) = P, et CEP et IP, - (AC) = P, et BEP,

1
a) L'intersection des deux demi-plans fermés a frontidres sécantes, nommée secteur saillant.
Notation: P, NP, = IBAC) avec A pour sommet et [A,B), [A,C) pour frontiéres.
b) La réunion des complémentaires dans P des deux demi-plans ouverts a frontidres
sécantes, nommée secteur rentrant.

Notation: (P-P )U (IP-P,) = [BAC]" avec A pour sommet et [A,B), [A,C) pour
frontieres.

¢) Une demi-droite [A,B), nommée secteurnul, avec A pour sommet et [A,B), [A,B) pour
frontiéres.

d) Un demi-plan fermé sur la frontiére duquel on a distingué un point, nommé secteur plat.
Notation: Si A €[BC], IP, , avec A pour sommet et [A,B), [A,C) pour frontidres,

ou P, , = [BACP.

e) Le plan dans lequel on a distingué une demi-droite, nommé secteur tour.
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Définition 3 On appel@n des cinq ensembles suivants.

Si A€(BC) et PP, - (AB) = P, et CEP, et IP, - (AC) = P, et BEP,

b nec e .
@L'interse_ﬂ'on des deux demi-plans fermés afrentidres-séeantes, nemmée secteur saillant.
Notation: P, N IP, = [BAC)® avec A pour sommet et [A,B), [A,C) pour frontieres.
b) La réunion des comptémentaires dans P des deux demi-plans ouverts a frontieres

sécantes, nommée secteyr rentrant.
Notation: (P-P, )0 (IP-P,) = [BAC]" avec A pour sommet et [A,B), [A,C) pour

frontieres.

c) Une demi te [A,B), nommée secteurnul, avec A pour sommet et [A,B), [A,B) pour
frontiéres.

d) Un demiplan fermé sur la frontiére duquel on a distingué un point, nommé secteur plat.

Notation: /S5i A € [BC|], IP avec A pour sommet et [A,B), [A,C) pour frontieres,

1A
ou ]P]

e) L¢ plan dans lequel on a distingué une demi-droite, nommé secteur tour.
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Les angles

THEOREME 5 La relation X , définie dans l'ensemble des secteurs par
[ABC] R [A'B'C'] si et seulement si par une isométrie f, f ((ABC]) = [A'B'C'], est une

relation d'équivalence.
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Définition 5 On appelle angle une classe d'équivalence selon la relation & définie dans

I'ensemble des secteurs.
Notation: [BAC] € ABAC ou ABAC = Ja gA\\C
Remarques

1 Sil'on doit distinguer [BAC]’€ ABAC et [BACI'€ A BAC, on dira I'angle saillant 4 BAC
respectivement I'angle rentrant 4 BAC.

2 Laclasse {|’A_,B),|£}),..,L: J o sappelle anglenul.
3 Laclasse { IP, ,, P, ,, IP, ;,..] = 4p s'appelle angle plat.

4 Laclasse {P,,, P, ..} = 4t sappelle angletour.
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Sois un triangle équilatéral
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THEOREME 23 @ Deux triangles qui ont deux secteurs respectivement isométriques sont

m?ﬁw G

¥ /U())[@(L(UAA X

AAfl semblables.
ol

@ Deux triangles qui ont un secteur isoulaéh'ique dont les frontiéres portent des cotés de longueurs

CA C respectivement proportionnelles sont semblables.

3
O Deux triangles qui ont leurs trois c6tés de longueurs respectivement proportionnelles sont

ccc semblables.
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AXIOME DE LA MESURE DES ANGLES (pour I'usage du rapporteur)

Soit A I'ensemble des angles.
On admet que I'on dispose d'une applicationp : A — [ 0,360 ]
da - pwda)=x

satisfaisant aux conditions suivantes:

1 w(d a) = 0 < Ja = 3o

2 w4 p) = 180

3 u(4 AOB) = u(a AOC) + p(4 COB) < [AOC] et [COB] sontadjacents
4 n est bijective,

14
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